R o B0 e SR

ECOLE NATIONALE SUPERIEURE DES MINES DE RABAT
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preuve d’analyse
Durée : 2h

mirectives :

e Le candidal attachera la plus grande importance & la clarté, a la
précision et a la concision de la rédaction. Si un candidat est amené
@ repérer ce qui peut lui sembler étre une erreur d’énoncé, il le signalera
sur sa copie et devra poursuivre sa composition en expliquant les raisons
des initiatives qu'il a été amené a prendre.

e Toute réponse non justifiée ne sera pas prise en compte.

e L’usage de la claculalrice et de tout matériel électronique est rigoureu-
sement interdit.

Exercice n°l

1-Q1) Vrai ou faux : la convergence des deux séries numériques
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implique la convergence absolue de la série
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1-Q2) Etudier la convergence de

1-Q3) Calculer

1-Q4) Calculer
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1-Q5) Etudier la limite
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Exercice n°2

Pour tout n € N* , on définit la fonction f, sur R par f,(z) = ™ — 2~
2-Q1) Montrer que }_ f, converge simplement sur R} et déterminer sa somme f.
2-Q2) Montrer que pour tout n € N°, f, est intégrable sur |0, +00 et que f |'est

également.
+ o0 00
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2-Q3) Calculer
+o0 s 0
/ f(t)dt et Lf fa(t)dt.
. n=l ¥V

2-()5) Que peut-on conclure ?

2-Q4) Comparer

Exercice n°3

Dans cet exercice, P, désigne 1'ensemble des polynomes & coefficients réels de
inférieur ou égal A n -

Soit f : [a,b) — R une fonction continue. On se donne n+ 1 points zy,:
dans [d,hJ deux & deux distincts :

On appelle polynéme d'interpolation de f aux points z, un polynbm
" (] 1'1’- _-T'

vérifiant P(x;) = f(x;) pour tout

3-Q1) Montrer I'existence et I'unicité du polynéme P,
]_,Q}L - ]]r 4 {.'_ .\\.\:" \I ) r" ¥ l 1€ 81 _” “ f, S R mt um !
qui s annule + 1 fois s 1l existe un CGIII blu

3-Q3) On suppose que f est de classe C™*! sur [, b] et
Montrer qu’il existe Cy €la, bl tel que
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