Exerclee 1
I) Soli la matrice

g H O Y
A = B
B ¥ 8

1) Déterminer une matrice orthogonale P et une matrice diagonale D &
termes tous positifs telles que 17 « P 1AP.

2) Déterminer une matrice H tolls quoe A = B'H |, ofi B' est la matrice
Lransponbe de 1,

I1) Dans toute vette partie £ désigne un C espace vectoriel de dimension
finie, On note n sn ditnension ot on suppose que n > 2. On note L(E) V'ensemble
d'endomorphismes sur 1

81 f € L£(E), pour tout entier naturel p non nul, on note f# = fo .0 f. On

R e e
0 p foie
pose [* = Id o Id est 'application identité de £
8i P e ClX] &t. [ € LLE), on note pas P(f) I'spplication linkaire définie par:

VG.N;PU)!LGJ“QQP(X) La.}(“
Oam&;?ﬁ)hdqndupolynomi’
Mmhlulhmmlducfcﬂtz)miﬂamhm
| (f = Idyo(f ~ 2Ud)* =0

: 3"‘0-10‘&-# .
e e 1,
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3 ielle suivante:
wsz'],z';tmmdml'équulondﬂm
 Danstoute e
o) -7 ~%
I - -
g est une::um &C:;:l)nw [ si et seulement si @ est dérivable
On dirs que ¥
wldmaﬁel,(l—:’)-m(z)-xw(z) = f(z). |
, z € I est solution de I’équation (Ep) dite

Vérifier que ¥(z) = g »
M(c'uttdmdamlecasoﬁf 0)oa C€R.

f(t) A
@’&iﬂaquew(z)=——1-—:;—([‘fl_jdt + ag), z € I est 'unique

ma Ey) qui satisfait (0} =
( !) q;p(z) dans la cas pamcuiier ol f(z)=1,Vz € l.

@Mmumhsuite on désigne par ¢(z) = it [ 1) dt pour
R yeme. § ST g
1 zo t

z€l.
G)Jultﬂa Pexistence de p(z) Yz € 1.
b) On veut montrer que }im=r< olz) = —f(1) :

T

@m:e! et soit & € 10, n| tel que z = cos(d). Montrer que

-1
o) = Oj f (cos(u))

Soit F la fonetion définie sur |0, #{ par F(8) = / f(cos(u))du. Justifier
érival mnﬂdd&umnbmmr(ﬂj
conclure.
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