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Exercice 1 ;

1. Soit f - B — R est appliention. Fxprimer ln proposition FIir:u—-n:Ju flz) = 0" en

terme d'une relation logique avec des quantilicatins
I.

‘2. Pour quelles valenrs de «© € B, on a la convergence de lo série Zﬂ-‘.—r
LI E]

Exercice 2 : Soit Soit (5, (,}), ot B = R,{X]. l'espace des polynomes do degré

au s egal A1, et () B x E— s (B.Q) = [ Pl Qe

} est un espace enclidin
|l "__ WL e b "
; Ly b r.l E'I-
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MASTER MATHMATIQUES ET STATISTIQUE
TEST 2013

EXERCICE |.

S0iLY une variable aléatoire qui suit une ol uniforme sur [-1,2]
1) Donner la densité de X qu'on notera £

2) Calculer la fonction de répartition de X nolée ~;
3) Calculer E(X) et FLY).

4) Calculer P(Y > 0); P(X< 1) PLX<1/X>0)
EXERCICE Il. On rappelle que si la série Y i, converge, u, = () alors

les series 3 3(—1)"u,, T wzn S w2 convergent
2ot = (0 X un+ 3(=1)"1tg)
Z i) = '-_'3'[_ E”ll = Z{ l}n“ﬂjl

On considére une Variable aléatoire .Y qui suit une loi de Poisson de paramétre A,
et on pose la loi ¥ = (-1},
Donner la loi de Y et calculer E(¥).

EXERCICE lll. On dispose de 4 jetons numératés | ;2;3:4
et de 4 cases numérotées |;2;3;4,
Premier Cas : une case peut contenir plusieurs jetons.

a) Combien y.a.t.il de placements?
b) Combien y.a.til de placements ol 3 cases sont vides?
c) Combien y.a Ll de placements ol 2 cases exactement sont vides?.

Deuxiéme Cas : une case ne peut contenir qu'un jeton,

a) Combien y.a.t.il de placements? _ e TR,
b) Combien y.a.t.il de placements o aucun des jetons n'est & une place
qui porte son numéro? L .
4 la place 2)

(Lejeton 1 nest pas & la place 1, le jeton 2 nest p:
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Excrcice I: 1) . vl . b
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L . ; . i
o 1.t '!' SHIL Eroes ool Aaliles Fowelbese SemeriE Eriels s rEeess Spirriens il 2 -"I. il

denx valenrs propees récllis dhistinetes, As non digonalisable aviant noe vadear poaspre
double vt A, avant s winlingrs prrcpres o conjuagginies

Lo Dhneer L formme oenlii [ oligorsadie on e Tordan} e Ay, Ay el As dans des hasas
cunvennhles

2 O rappetle e Vemepomwmt iolles o punbgioo carete A est elotase par ' - 50 1.
e Cnleder o™ et ¢ s dituiee @7 o e ponr win el G

b Débmre o et o' % oy finetion des matricrs o prssipe assieeites Mool 1
3 On pise, pour toul watenr (za.gm) € B (r{t) wit)) — "™ (70 m).
E(E) = SE(t) e gpid) — ),

Vérifier qu'on a (r{t), gie}) = Dyt (g, )

Clne e

Lk} = x(k] + wlF)
_ _ wid) = wit)
Apres avoir reconnn e mutrice coreespandante, utiliser la aquestion & pout domaer Tnoso

futiom (E0t), p(e]) gur véritie la comdition fuilade ({00, g(0)) = (1,1},

L O donne e systime d'euations dilfrenticiles {

Exercice. ﬂl
Dans cot exercice ALY designe Pensendile des polyndames en one mdéterminée X ot i corffionnts

dans wun corps &

I.
(1) Montrer que pour tout ploynowme non constant. I* € CLY, la fonetion polyudminde #: € 4 ©

Al Hurjectie
diduire Nensemble des polynimes £ € CLX] tels que P{C) © R

11. MMantrer e R_l_}:[ gapnicidle nves Pensctnble des pobvndimes f* € l[',l_x'] ti | fue MR C R

L
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