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Partie A : Algebre (10 pts)
[ixercice 1. Soit A une matrice 2 x 2 a coeflicients réels.
a b
-
On supposea+c=b+d=1eta—b# L
1. Soient (zy, z3), (y'l, y2) deux vecteurs de R?, tels que

A=)

YYo= Ti =l 9.
—1), vérifier que Z est un vecteur propre de A,

montrer qu’alors

25 ool le veelenn @ = (1)
A déterminer sa valeur propre.

/" 3. Déterminer le polyndme caractéristique de A et calculer ses racines
ropre, ¥, de A non colinéaire a I,

Try

71 4. Déterminer un vecteur

ice 2. Soxt F un espace vectoriel de dimension 3. On note B =

Exer
) Ses Coor-

(€1, €z} €3) une base de E, si U est un vecteur de E on note L2y, 2
données dans la base B. Soit f unQ; gq;,gphcatlon linéaire de E dans lui-méme,

 définie par

fiE_ 5
z Ch prE e
z O dr — 2y + 4z

1. Donner la matrice A de f dans la base B.
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2. Déterminer les sous-espaces ker f et Im /- . _
G, = (1,2,0) et @ = (0,1,1). Démontrer que

3. Soient 4#; = (1,0, —1),

/ (i@, 1,ds) est une base de E. :
) et déterminer la matrice Bide 7 dhus e
Y

4. Calculer f(i), f(i2) et f(Us

base ({El) ?.Ig, ﬂ:3).

Partie B : Analyse (10 P_tS)

[.  On considére Iéquagdn différentielle
shx f (x) + chx f(x)=1
Résoudre cette équation différentielle sur R: ;R”; R ; puis sur R'

21l 1) Btudier sommairement la fonction g définie par la relation
leau_des 'variati‘ons)

g(x)=-(-—-:—1—); sur R,. (Présenter uni uement le
Etudicr son int égrabilité sur R,. Calculer eve"'ﬁlellement Ia vzﬁeur de

son int egrale sur R,.
1

(2n +1)? :

2) On considére la série Z étudier sa donire_rg'enc.e. -

‘ 1 2 : : ;
3) Sachant que §(2)= 3 — = -’-‘6—, déduire la valeur exacte de le
' neN ' : . : o

< L"r"
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