1) Salt G in grou
pe et & un F0US-groupe de (;
E]ﬁég:ul& condition /f est.j distngue I;FI I
£ un eldment d'ordre finj dans i
Ty Ry .:..[_H*} i un groupe G el & un entier relats
U =(g) Ak eslle PGOD de :I'_::J;' et &
3'.IF;':“-;:rl (f = {g) un Qroupe cychque d'omdre «
mu;lﬂr qua Fapplication ; + — ('] estune bipection de l'ensembie
wlaa:um de » dans l'ensemble des S0UsS-groupes de (;
CQuel est I'ordre de g' pour lout diviseur 4 da
4) Ex_erg:E:. Soit & un groupe abélien noté muktiphicativenent . w un entier
P é“ =+ U le morphisme défini par© ¢ o o
) Supposons que ' est fini d'ordre 0 et -
o 24l un automorphsme de (; s e
2} On suppose que (; est cyclique d'ordre » el que w divise o Cuel est
le noyau de p . quelle est son image .
c) On Slu:-pr:rm encare gue @ est cyclique d'ordre n et que p est un nombre
prmqur divise n ﬂl.qu-a m o= e Quels sont llmage et l2 novau de P
{ on discutera &n fonction de plus grande puissance de p qui divise , |

Partie II
Dans toule cetle partie A designe un carps commutati de carcténstique 0

A) Solt 4 = (uy).., une matrice carrée dordre » coéfficients dans &
LLr ]

On appelle trace de 4 lasomme 3" a, &l on la note 74 1)

=i

a) Montrer que lapplication, Tr est une farme lindaire sur M, (1)
b) Prouver que @ 74,8 e ALK} TH{AR) = Te(BA)

En déduire que deux malrices semblables ant la mame trace
Soil £ un A -espace vecionel de dimension » on défind alors 1a trace d'un
endomorphisme « de ' comme élant |a trace de sa matrice par rapport &
une base quelcongue de £ . el on la note 7r(y)
¢) Montrer gue la trace d'un projecteur » de £ est dgale sy rang de i

Al Al g a8 g e Ty Jlaall = 3a
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Epreuve d'Analyse Dyras. 2" (Septembre 2013)
Exercice 1:
Pourtoutp e N, on pose |
iy = P.sln""lf.t}th 7L
(a) Calculer J; et J, “ s

(b} Donner une refation de récurrence entre 1, et 1,...
(€] En déduire que Yp e N¥: F

(2p - 1){2p~3)...1 % pp-2)..2 ¥
I = - = ‘-E } v
’ plip~12)..2 2 O it = i~ 1) T

(d) Montrer que ¥p e MY, fi.) < By < [y, En dédulre que lim _L.l' 2 = F!
[ S :l""
{2) En déduire la formule:

LU . ) 1 A
ﬂﬂ{trp—liu:p—ll---lJ )

W

ifi Monirer que:
J!I_rnw Pl = 'IIFJEF

Exercice 2:

Soit o l'application de R dans R définie par

o= 18z 20 &t olx) = =1 @GN

Soit f I'application de R dans & definie pour tout réel x, par
flx) = aix) Jixl
{a) Montrer que { est un homéomorphisme vérfiant pourtous «, v € B

ey —fils 2= ot | lxh = G b ] 4 )
(b) Est-ce que fet /! sont uniformément continues?

Exercice 3:

On se propose de déterminer les fonclions f de classe (Fsur B = R, telles que:

(1) I%:l-_}'}"‘.‘r'%{,{ml'} = ,I':‘ k)

(a) A laide du changement de variable x = y €l y = uv avec u > 1), calculer
3 o
uaﬂftﬂ,y; en fonction de x.y, 5 (xy) et -E{-w].

(b) En déduire lEquation en et v Squivalente & lMéquation (1), puls résourdre
cafte nouvelle équation. En déduire les solutions de (1 ),

wadifa-info.com 8 Al g a8 o (pe Dl jliall ol

Source: www.wadifa-info.com/fr/modele-concours/4623 - Wadifa Info - page 2/2


https://www.wadifa-info.com/fr/modele-concours/4623

