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Exercion | On e propase d'obtenir le développerent en séne entiire dr la
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I Enoremarguant que [* = 1+ 7 montier gu 'l enste une suite ()
de palynidmes é coefhicients dans N telle gue [ = Poo [ pour loul
ne N

£ En ubhisant s formule de Tuglor avee reste mmtegrul. monties gur la
reétre e Maclaunn de [ a un rayon de conretyenice R supérieur ou

Cead o A
' o 5

S On note ay, les coeflicients du développement précédent el g la sormme
dr la aérie enliére Eu.!‘

Alontrer gue, pour tout entier n 2> 1,

[" + l)ﬂnol = Zulan-l
=l

N

[{ Jiz)=gl2), et que R = -

En dédurre que, pour tout r € ] --;—. %

ral

4. Cualeuler ag,ay, .., 01

Fxercice 2 Soit [ : R?* — R une application dz classe C*

1. On Jdéfimt pour (r.y) € B? fird, g : R — ®.t = gl(t) = [f(tr,ty)

Montrer gue g est dérvable sur R, ¢! calculer sa démuée.

2. On suppose désormars que f(tr. ty) =tfir.y) pour tous r.y.t €R.

i) Montrer que pour tous Yyt €R, on a

flx.y)= g—f(!r.f;r)r + %ﬁ(h-'vly

) En déduire qu'il existe des réels a et 3 que U'on déterrinern tels
que, pour tous (r,y) € R?, on a

flz,y) =ar+ 3y
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Epreuve d"Algilee {1L)°

a r y
A = 0O &
U 0 ¢

o3 a b, € C sont frows mucines 5 e 'omité drus & druz dustinates ot
r.p.z € T
I Moutivr que A ost diagunalisalils
2 Montrer que A* = [,

Execrcice 2 Sout J une Jorme bilindairn pymétrigue sur R et q va formr
vuadratigue aarocrde difime pour v = (2,.35,.73) € B? par

Exvrvice 1 Sew

qlr) = 2] = 2} = 2252, - 22,2,

1. Eecrare la matrice A de g relativement 8 la base canomigue Iy de R0
2 Donner une rédurtion de Gausr de g Dédurre la mgnature dre g

Exercice 3 Soient A un annesu, J snidealde A et B = A x J U'rnsemble
des couples (a,e) mum de l'sddition composante par composante et de la
multiplication définte par

(a.e)(b, f) = (cb.af + br)

On vénfic que R est un anneau, dit Uanneau extenaion trviale, ou simple-
ment extension trivvale, de A par J

Soit R := A x J Uestennion trinwale de A par unadéal J.
I. Montrer qu'un élément (a,e) € R est invernible dans R s et seulement
st a est invernible dans A
2. Montrer qu'un idéul premier Q de R ¢t sous la forme Q= P x J, ol
I est un déal premier de A
3. Montrer que R est Noethénen m et szulement s1 A ext Noethénen
(Indication - U'n anneau est Noethémen n et seulement si tou! idéal
premiuer est de type fin1)
4. Construire un anneau Noethérien non intégre.
5. Sous qu'elle condition O x J est un 1déal premuer de R.

Scanned by CamScanner

S B I

S8 Al 5 a8 50 (e Sl jlaall 3la

wadifa-info.com

Source: www.wadifa-info.com - modele de concours n. 2949 - page 2/3




I|a“'-nlff.l- Gira P o~ WmE

wrllgianl Ll

# lrl,#]f"“.l & n
-t r‘.‘_‘jl AR "FLEL A - P
e !

R e L] +sULlé 2017

-

Conouay haste Aaitgesratiapees o4 Rjjjes et

fprwmaw  lopokgre el w il sl
Cnrww | ey

Al_Exenvise de ropalogie

Soett b oun |H-¢'1pmr P Y T LT LT vl
fermies

wit e camudere los auvens el e

smd s Mrta €40 ipaveri
[ ) Montrer que Ta reumion it ol sedn -

e Ty dlagverts est un ouven

21 Montrer qure Timtersecron o nn ot

3} Donner un exemple J'imerseriion o uvens qui n'est pas un ouven.
d) Deduire de 1 et de 2 gue Vintensechon queloongue de fermes est un ferme,

et que la reumon d'un nombie fini de fermes eat un ferme.

B) Exercice d'intégration
Soit (€2, 77un espace mesurable ¢t ¢ £2 - B une suite d’applications

mesurables.
Montrer que
1) sup £, inf £..imf, er lim/, sont mesurables.

2) Sif =lim /. fest mesurable.

3) lwe 2/ hm f, (w) eviste dans fil est mesurable.

Scanned by CamScanner

:::::: A

wadifa-info.com S Al 5 a8 ga (e iy jlaal) il

Source: www.wadifa-info.com - modele de concours n. 2949 - page 3/3



